REPONSES A L’EXERCICE I de Mathématiques

I-1-  Coordonnées du vecteur BA (2 ;-8) Coordonnées du vecteur BC ( -8 ;-8 )
I-22- BA-BC=2x(—-8)—8x(—8)= —16 + 64 = 48
13- |[BA|| = 22+ (-8)2 = V68 = V4 x 17 = 2/17
|BC|| = V(—8)% + (-8)* = V64 + 64 = V128 = V64 x 2 = 8V2
= 3
I-4-  cos(ABC) = =
= BR = == — e BABC 48 3
Eneffet: BA-BC = ||BA|| x || BC|| x cos(ABC) donc cos(ABC) = Al 5E] — 16733 ~ 73
S 5
I-5-  sin(4BC) = —
En effet: cos?(ABC) + sin?(ABC) = 1
doncsin(4ABC) = [1— cos?(ABC) = [1-— 2= B2
34 34 V34
I-6- Lavaleur exacte de l'aire du triangle ABC est 40 unités d’aire.
1 in(ABC) = X S S _ _
Eneffet: A= ;BAXBC xsin(ABC) = ; 8V2 x2V17 X = =8V34 X = =8X5 = 40
I-7- Dans le tétraédre ABCD, la droite (DC) représente la hauteur issue de D du tétraédre.
I-8- V = 8% unités de volume
1 1 800
Eneffet: DC = 20et V =§AABC><DC= 540)(20 = Y
I19- WBA=4x2+1x(-8)+0=0
I-10- 7 est un vecteur normal au plan (ABD).
En effet: 7. BA = 0 donc n'L BA
AD (-10;0;20) et mAD = 4 x (—10) + 0 + 2 x 20 = 0 donc 7'L AD.
1 est donc orthogonal 4 deux vecteurs non colinéaires du plan (ABD) donc c’est un vecteur normal au
plan (ABD).
I-11- Une équation cartésienne du plan (ABD) est: 4x +y + 2z —24 =0
En effet: 7 (4;1;2) est un vecteur normal au plan (ABD) donc une équation cartésienne du plan
(ABD) estdelaforme:4x+y+2z+d = 0.
A € (ABD)donc 4 x6+0+0+d=0 ©d= —-24
I-12- Coordonnées dupointd" ( 0 ; 0 ; 12 )
2
13- k= ¢
En effet: DA (10;0;—20) et DA’ (4;0;-8)donck = -c= —. ==

1-14- A) 17 uv. ) B) 107 u.v. C) 160 u.v. D) 250 u.v.
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I-15- Coordonnéesdupoint I1( 1 ; 0 ; 0 )

[-16- Coordonnées duvecteurﬁ( 10 ; 0 ; 0 )

I-17- Une équation du plan médiateur P; du segment [AC] est x = 1.
En effet :
AC (—10; 0; 0) estun vecteur normal au plan P; donc une équation de P; est—10x + d = 0.
DeplusI(1;0;0) estunpointde P;donc-10x1+d=0 ©d =10
Donc une équation du plan P4 est —10x + 10 = 0 soitx = 1.

I-18- Une équation du plan médiateur P, du segment [AB] estx — 4y + 11 = 0.
En effet:
AB (—2;8; 0) estun vecteur normal au plan P, donc une équation de P, est —2x + 8y + d = 0.
Deplus] (5;4;0), milieu du segment [AB] estunpointde P, donc—2x5+8x4+ d=0 & d =
—22
Donc une équation du plan P, est —2x + 8y — 22 = O soitx — 4y + 11 = 0.

[-19- Coordonnées du centre Q de lasphere(§): Q( 1 ; 3 ; 10 )
En effet: ) est le point d'intersection des trois plans médiateurs donc ses coordonnées vérifient le

x=1 x=1 x=1
systtme: (x —4y+11=0 & 4y=121:>{y:3.
z=10 z=10 z=10

1-20- R = V134
Eneffet: R=04= /(6 —1)2+ (0—3)2 + (0 — 10)2 = V25 + 9 + 100 = V134
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REPONSES A L’EXERCICE II de Mathématiques

1-1- .
P}
1 : I1-2-
Fr —
/ T~ Fa
2 \ 1 _—
: P 3 X 0 1 3
4 T Py
3 15 7 1
P(X=x) — — — —
R 16 32 32 8
3 F < g
2 \ : — §T—
Py /
\ s -
4 \ ; I % —
2~ 1
I
= 15, 14, 3_ 41
II-3- EX)= 0+ 32+ 32+ 5= 32
1
I-4-  u; =1 U, = 5 II-5-a- vy = —g
[I-5-b- (v,,) est une suite géométrique de raison — i.
3 1 3.3 _ 1 3__1 _3)__1
Eneffet: v,,1 = U1 g S Unty o = —Unt = 4(un 5) ==72Vn
1I-6- Pourtoutn >0, u, = —- (—l)n+ 3
- om 5 4 5 . N
; - Ny 8.1 — 3
En effet : Pour tout entier n, v,, = vo( 4) = —3 ( 4) etu, = v, +¢
II-7-  Lasuite (u,) est convergente de limite %
. 1\" 1 . 8/ 1\" . 8/ 1\ 3 3
Eneffet.JlI_Elm (_Z) =0car—-1< 2 <1 donCnll!l_Iloo—g(—Z) =0 etnl_l)!l_l}x)—g(—z) + rial
1 3
II-8- PAn(An+1) =3 PH(ATL+1) =1
— 1 — 3
II-9- P(A4,)=1-p, P(Aps1NAy) = 2 Pn P(Aps1 NAy) = 1(1 - Pn)
1 3
I-10- ppq = ~7Pn + T

—_ 1 3 1 3
En effet:pn+1 = P(An+1) = P(An+1 nAn) + P(An+1 nAn) = 2 Pnt+ 1(1 - pn) = _an + 1

lI-11-a- P(F, N A4,) =

P(FNA) = 1(1— py)

=
s

I-11-b- lim P(E,) =

VIININ | =

n—+oo

—_ 1 1 1 1

Eneffet:P(Fn) = P(anAn)+ P(anAn) = Epn+z(1— pn) = an+z
. . 3 - 13 1 8 2
Comme lim p, = lim w, =, lim P(F,) = 7 c+7 = 57=¢
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REPONSES A L’EXERCICE III de Mathématiques

II-1-

Solution générale de (E;):y = ke * ok € R.

III-2-

Q(x)=0,6e
En effet: Q(0) = 0,6 @ ke®=0,6 = k=0,6

III-3-

lim Q(t) =0

t—>+o

La fonction Q est strictement décroissante

I11-4-

A=-1n(0,7) = In (2) 1 ~0,3567
En effet: Q(1) = (1 —0,3) x 0,6 = 0,7 x 0,6 = 0,42

Ce quidonne 0,6 e™*1=0,42 ©@e*=0,7 © —1=1n(0,7) © 1=-In(0,7)

In6
I-5- t, = ~ im0y t, = 5,02 heures
Eneffet: Q(t) > 0,1 & 0,6 ("0t > 0,1 & U0 2% © (In0,7)t > —1In6 =t < —1:;67
CarIn0,7 < 0.
III-6- g estune solution de (E,).
t t t t
Eneffet: g'(t) = —%e_i etg'(t)+g(t) = —%e_f + ez= %e_i
_t
III-7- Solution généralede (E;): vy = e 2+ ket ouk € R.
t
-8- f(t)=e2— et
Eneffet: f(0) =0 © e°+ke®=0 ©1+k=0 o k= -1
I11-9- tli&n q(t) =0 EquationdeA:y =0
1
II-10- a=1 b = -3
t t t
En effet: q'(t) = —%e_i +et=¢e2 (—%+ e E)
Il1-11- ¢q'(t) > 0 pourt € [0;In4|
_t 1 _t 1 _t _t
Eneffet: q'(t) >0 < e 2 <_E+ e 2)>0 © —;+tez2>0crrez2>0
LI | t 1 t
ce2>- S _E>ln5 S —5> —-In2 & t< 2In2
M-12- g, = 2 1-13- X 0 Ind oo
In4 Signe de q’(x) + 0 -
Eneffet: y, =e 2z — e 1™ 1
_ om2_ -4 _ 1 _1_1 Variations de / 2 \
- € € T2 4 4 q
0 0
III-14- Le médicament ne va pas causer des effets indésirables au patient.
En effet : la valeur maximale de q(t) est % ce qui est inférieur a 0, 3 mg/L.
I11I-15- A) Voie orale W C) Peuimporte lequel
I1I-16- A) Voie orale C) Peu importe lequel

) Voie intraveineuse
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